
MATEMATYKA. Przed Zadania...

5.4"5. Puszka w kszti
puszkijako funkcję iei
kości pole podsta\\1,p

5,4,6. Narysuj w jedr

g(x)=-f+2x+3ioł

5.4.7. }aki wzór moźe
x=-l iy=2? Narysuj

5.4.8. Dla jakiej lvartc

układu współrzędni-ch

5.4.9. Krzysiek płr ni.
kośc w zależnosei oJ -

nąć Krzysiek, ab1- czas
nanie calej tras1, e.1,, :

5.4.1. Podstallr d6 riz, :

a) A= (-I, -4) b]

a

al

-1
4ą=Ąl y=-
x

5.3.41. Ustal najpierw wzor określający cenę biletu w zależności od liczby sprzedanych
biletów c(x) = ą* + b, a następnie funkcję opisującą przychod z(x) = c(x) . x.
15 = 10 000a + b i 12= 15 000a + b, Rozwiąż układ równań, aby obliczyć aib.
otrzymasz a = -0,0006 i b = 2I. Funkcja opisująca przychod ma wtedy postać

z(x) = -0,0006x2 + ZIx. Ma ona maksimum dla x =
-2I

2.(-0,0006)
biletu wyniesie wtedy c(I7 500) = -0,0006 . 17 500 + 2I = l0,5,

= 17 500. Cena

Odpowiedź: z(x) = -0,0006x2 + Zlx ma maksimum dla x = 17 50O przy cenie
c = I0,5 (zł).

5.4. Funkcj
a

af(x)
X

5.4.1.Napisz wzór funkcj i y = 
:,wiedząc, 

że d,o jejłq.kresu należypunkt:

a) A= (-1, -4); b)A = (3,-2): c) A= (_1,3); d)A = (-2;0,2).

5,4.z.Narysujwykresfunkcji7=1lokreśl,dlajakichxwartościfunkcjisąwiększe
x

lub równe -1

5.4.3. Narysuj wykres funkcji/(x) =2 *1i podaj jej zbiorwartości.
x

5.4,4.Rysunek przedstawia wykres funkcji y = !
Wvznacz a. x
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i od liczĘ sprzedanych
l Ąx) = c(x) . x.
ńy oblrczyc aib.
ma wtedy postać

Żl 
= 17 500. Cena

,0006)
|"5.

l5(X) prry cenie

:_.Z\ punkt:

: _r = (-2;0,2)

, .;: tunkcji są większe

,:]':tl.

5"4"5" Puszka w kształcie walca ma mieć objętość 0,3 dm3. Wyraź pole podstawy
puszki jako funkcję jej wysokości x. Sporządż rłykres tej zależności. Przy jakiej ]^ryso-

kości pole podstawy puszki będzie mniejsze od 0,5 dm'?

5.4.6,Narysuj w jednym układzie współrzędnych łlrkresy funkcji: f(r) = ? oru,
x

g(x) = -x2 + 2x + 3 i odczltaj, ile punktów wspólnych mają oba wykresy.

5.4.7.|al<twzor może mieć funkcja, której wykresem jest hiperbola o asymptotach:
x = -I i y = 2? Narysuj wykres takiej funkcji,

5.4.8. Dla jakiej wartości a wykres funkcji y = #- 3 przecho dzi przezpoczątek

układu wsp ółrzędnych? Sp or ządź wykres otrzymanej funkcj i.

5"4"P" Krzysiek płynie z prędkością y i ma do przepłynięcia 2 km. Wyraź jego pręd-
kość w zależności od czasu x (w godzinach). Zjaką minimalną prędkością musi pły-
nąć Krzysiek, aby czas pĘnięcia nie był dłuższy niż 40 minut? Ile by mu zajęło poko-
nanie całej trasy, gdyby go zŁapaŁ skurcz i nie mógł płynąć szybciej niż 1 km/h?

5.4.1. Podstaw do wzorl y - !, za x - odciętąpunktu A i za y - rzędnątego punktu.
x

a)A= (-1,-4) b)A= (3,-2) c)A= (-1,3) d)A= (-2;0,2)
a

^

-1
4a=4ż/=-
x

a,)-
J

-6a=-6 ) |=-x

a3--
-1

0,2= 
a
1

-3a -2a=_3 = y=- a=_0,1 } l= _X5X
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MATEMATYKA. Przed maturą. Zadania...

5.4.6. Aby sporządzi.
współrzędne wierzchi
rowe: x1 = -], 1, = _3

cięcia wykresu z osia /

Aby narysować rrr-k:t
rządzic tabelkę:

Odpowiedź: Wvkles.,

5.4.7. Wykres otrzr-nra:

przez przesuniecie o ]

nostki w górę.

Wzór takiej funkcii tc,

5.4.8. Podstaw 0 za .r _

Wykres otrzymasz. r
. 1 .. 6
rUnKCJl |=- o'lc.,l:.

x
lv dół.

5.4.9, Zapisz wzor i,\, L, -

Czas płynięcia nic pr;..
plynąl co najmniei l -,.

lliż I km/h, to 7ain}i( ::

x ,) _1 l .:
_1 -1 __l

5.4.2. Do sporządzenia wykresu funkcji możesz
wykorzystać tabelkę:

x -J _1 1 J

y 1 _3 3 1

W tym samym układzie rvspółrzędnych narysuj
też wykres funkcji.y = -1.
Na rysunku możesz zobaczyc, ze wartości funkcji
są większe lub równe - 1 dla x należących do przedziału ( -.o, -3) lub (0, 

"o).

5.4.3, Zauważ, że rł,rykres funkcji f(x) możesz

-)otrzymać z wykresu funkcji y - przez przesLl-
X

nięcie o 1 j ednostkę w górę. Zbior wartości to zbiór
wszystkich liczb rzeczywistych z wyjątkiem 1.

5.4,4.Wzor łatwo znajdziesz, gdy podstawisz w miejsce x i y wspołrzędne punktu A.

A= (1, 4) => 4=?,wlęca=4.
1

Odpowiedź: a = 4.

5.4.5. Objętość pudełka to iloczyn
pola podstarł7 (P) pudełka przez
jego wysokość r.

P.x=O,3.ZatemP=0'3 - 3

x 70x
Funkcja P(x) jest określona dla x > 0,

więc wykres będzie się znajdował
tylko w pierwszej ćwiartce układu współrzędnych.
Z wykresu wynika, że pole podstawy będzie mniejsze od 0,5 dm' dla x > 0,6. Sprawdź

to rachunkie-,+ < 0,5 ix > 0, więc 3 <Sx.Stądx > 0,6.
10x

Odpowiedź: Pole podstawlr puszki będzie mniejsze od 0,5 dm', gdy jego wysokość
będzie większa niż 6 cm.
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5. Funkcje

5.4.6. Aby sporządzic wykres funkcji g(x), oblicz
współrzędne wierzchołka W = (1, 4), miejsca ze-
rOWe: ]cl - -I, xl, = 3 i współrzędne punktv prze-
cięcia wykresu z osią OY, to jest (0, 3).

Aby narysować wykres funkcji/(x), możesz spo-
rządzić tabelkę:

x ,)
1 -0,5 0,5 1 2

y _1 _1 -4 4 2 1

Odpowiedz: Wykresy mają trzy punkty wspólne.

5.4.7. Wykres otrzymamy z wykresu funkcji y = !
X

przez pIzesvnięcie o 1 jednostkę w lewo i 2 jed-
nostki w górę.

Wzór takiej funkcji to np. y = -}- * 2.
x+1

5.4.8. Podstaw 0 za x i y i oblicz a. a = 6.

Wykres otrzymasz, przesuwając wykres
6

lunkcji y=: o2 jednostki wlewoitrzy
x

w dół.

5.4.9.Zapiszwzori yx= 2 albo y = 
2 

.

x
Czas płynięcia nie przekroczy 40 minut, gdy Krzysiek będzie
płynął co najmniej 3 km/h. |eśli będzie pŁynął nie szybciej
niż 1 km/h, to zajmle mu to co najmniej 2 godziny.
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f dla r> 0,6. Sprawdź

hr', gł jego wysokość

: -., (_).;:)

Y

] 7 5 ) I J ż 1 x

\

{

"\

0 x

119

T
T

t

,1,, _i,

3

]

---- .--L ]

-i
l

Ą

U

\

\ \

l

ts


