
l

9. Geometria analityczna

g,1 .27 . Zacznij o d wy znaczenia wsp ółrzę dnych śro dka S

odcinka AB: S = (1, 3), Punkt C jest symetryczny do S

względem początku układu współrzędnych, więc jego

współrzędne są liczbami przeciwnymi do współrzęd-
nych punktu S: C = (-1, -3). Wystarczy obliczyć dłu-

gość |SC|.

Odpowiedź: C = (-1, -3); lSCl = zJ]n .

9.1.28.Odpowiedź: a)EiF; GiH; PiR; b)AiB; MiM Sił c)CiD; IiK
PiR; Si 7,

g.2. Proste w układzie współrzędnych

9.Ż,1 . Sprawdź, czy punkt P = (3, 7) na\eży do prostej o równaniu:

a)y=2x+I; b)y=_!*_5, d y=!**U, d)y=-3x+L6; e) y=-2x+14.

9.z.2,Prostamarównanie: 5x+7y + 13 = 0, Jejwspółczynnikkierunkowy jestrółr,ny:

A. a= 5; C.a=-7;
13D.a=-
5

5
B.a=-1:

7

9.2,3, Podaj współczynnik kierunkołry prostej równoległej do prostej o równaniu:

a)y=4x_l; b)y=3x_2; c)y=l,\x+3; d)y=?r*9, e)y=-5x+ą.
J

9.2.4.Punkt P = (-1, 5) należy do prostej f = ax + b.Wyznaczb, jeśIi

a)y=0,!x+b; b)y=7x+b; c)y=2Jix+b; d)y=-- ,Zx+b

Y
A

1

"Jl
r

3 )
? Ll 0 x

l 7
,/

(

:a taką samą odciętą

tu (0, 0) są liczbami

-o

l układu współrzęd-
:letr\-czny do punktu

(-ż,7);
',-6,-4);
),5).

9.2.5.Napisz równanie prostej przechodzącej przez punkty A = (-ż, I) 1 3 = ( 1, 4)

207

|]

j, !.,

-i



MATEMATYKA. Przed maturą, Zadania,,.

Pr l-t., rL,,.,, -_ :

9,2,17. Podaj wspólcz;

/ = ax + b, jeśli:

a) a=2; b)

9.2.18. Podajwspołcz,

a)y=5x-4; b).y=

9.2.19,Wyzrraczhcń

i y=(c-l)x+4 Ępt

9.2.20. Dana jest pros

nązptawdą:

A. prosta y=(SnZJ,

B. prosta y=(Złd -
C. prosta y=-{S*Z,

D. prosta ,=(s*Zri

9,2.21.Dla jakięo n

równoległe?

9.2.22, Która z poniż

l=-}*. sł

A, 4y + 1x- I =O;

C.4x+3y-6=O;

A.y=-5x+4;

P (;,, 1111 ;[l',l i-.: '

1
4

-4,
( 1\

c) A=l2,-|
\4)

9,2.6. }akie równanie ma prosta AB, gdy:

a) A = (-3, 1), 3 = (-3, I7); b) A = (5, 15), n=(S,łŻ);

d) A = (-ó, o), s = (+Jż,o);B-

e) A = (1, -18),B = (1, 13); f) A= (0,3), B = 0,

B. y=5x-2 i y=-5x+2;

]').
4)

9,2,V,Do prostej y = ax + b na|eżąpunktyA = (0, 6) i B = (4,10). Wynika stąd, że:

A. a= 2,b = 6; B, a= 2,b = 2; C. a = I,b = 6; D. a = -1,b = _6.

9.2.8.Punkt A=(3a- 5,5a)należy doprostej orównaniu l=-2x + 1. Wynika
stąd, że:

A.a=-I; B,a=_2; C.a:Z: D,a=I.

9,Ż.9. Napisz równanie prostej przechodzącej przezpunkty A = (- 4, 1 ) i B = (3, 1)

9.2.10. Napisz równanie prostej przechodzącejprzezpunktyA = (3, -2) i B = (3,4).

9.2.11. Punkty A= (-3,1),B = (1, -3) iC= (2,3) sąwierzchołkami trojkątaABC.
Napisz równanie prostej zawierającej środkową tego trójkąta poprowadzonązwierz-
chołka C.

9,2.12.Równania y = 5x+ 11 i -2,5x + 0,5y +8 = 0 opisują:
A. proste prostopadłe; B proste równoległe;
C. tę samą prostą; D. proste przecinające się pod kątem innym niżkąt prosty.

9.2,13,Prosteorównaniach 1,8x -0,6y-2,4=0 i y=-3x +4:
A. są prostopadłe; B, pokrl.wają się;

C, przecinają się, ale nie są prostopadłe; D. są równoległe iróżne.

9,2.14.Proste y=(5m-7)x-4 i y=(m2 -3m)x+ 13 sąrównoległe. Wyznaczm.

9.2.15. Wskaż parę prostych prostopadłych,
1

A. v=-3x i v---x;
J

_1C, y=7x+_ i y=7x_2;'2 D.y=4x i y=-!r+4.
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łJ). \Ęnika stąd,że:

].rr=-l,b=-6.

= -2x + 1. Wynika

= --1, 1)iB=(3, 1)

-l_],-2)i6=(3,4)

,l^ami trójkąta ABC.
]IL]\fadzoną zwterz-

nn}m. iliŻ kąt prosĘ,

, :,,,,,_ecłe. \\\-zlracz ill.

D- ą= I.

-., _ a,

Jź),

+łż, o);

l

!

: -1i l lt]Zile .

| = ax + b, jeśli:

a) a=2;
3

b) a = -;,ż
1

c\ a = -3-;,2

9, Geometria a

148
D. V='525

d) a = 0,2.

g.2.16.Prosta równoległa do prostej | = -5x + 9 przechodzącaprzezpunkt

(z
P=l-

\5
2 ma równanie:

A.y=-5x+4: B,/=5,; C.y=-5x-2;

g,2,17 .Podaj współczynnik kierunkowy prostej prostopadłej do prostej o równaniu

9.2.18. Podaj współczynnik kierunkowy prostej prostopadłej do prostej o równaniu:

a)y=5x-4; b)y=L*-2, c)y=0,3x+5; d)y=Lx+0; e)y=-2x+3.

g,2.'lg.\Ęyznaczliczbę c,dla której proste o równaniac h y = 9!}* n 1'

i y = (c- l)x+ 4 sąprostopadłe,

g.2.20.Dana jest prosta l o równaniu y = (S - ZJ a)*- 6, Wybierz odpowiedź zgod-

nązprawdą:

A. prosta , = (S * ZJe)*- 6 jest równoległa do prostej l;

B. prosta y = (Zła , S), - 6 jest równoległa do prostej l;

C. prosta y = -(S + ZJe),- 6 jest prostopadła do prostej l;

D. prosta , = (S * ZJ e)* - 6 jest prostopadła do prostej l,

g.2,21.Dlajakiego mprosteo równaniach y =T+x + 11 i y = (m- 1) x + 3 są

równoległe?

g.2,22,Która z poniższych prostych jest równoległa do prostej l o równaniu:

3-^
---x-5!

4

_\, -łr,+1r-1=0;,1
C,+.r'3r-6=0;

33
B. V= -x--;'44
D.3x+4y+5=O.
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9,2.34"Boki trójkata
x+4y+l0=0 oraz
Znajdźwspółrzędne i

9,2.35, Prosta o ról,-n
o odciętej S.Wyznacz

9"ż.36, Wyznacz lts
A=(2,0) iB=(-2,6
i do symetralnej boku

g.7,,3V. Proste o rórr-n
Oblicz pole trójkata ul

9.2.1 Podstaw współn
i sprawdź, czy otrryma
a) 2.3+I=7,więcp

1

b) --.3-5= -6+7-'3
1y=--x-5,
J

1c) ;.3+6=7,więcp3

d) -3.3+16=7,wi€€
e) -2.3+14=8*7,t

y=-2x+14.

9.2.2,Wylicz7zdane..

-5 13y=-x_-'77
Odpowiedź: B.

MATEMATYKA. Przed maturą. Zadania,..

9.223. Równanie prostej równoległej do prostej / = -3x + 7 przechodzącej przez
punkt P = (-4, -10) ma postać:

A.y=-3x+2; B. |=3x+8; C,|=-3x-22; D.y=ł"-r1
JJ

9.2.24.Napisz równanie prostej równoległej do prostej o równaniu / _ 5x - 7 prze-
chodzącej przez pankt A = (I,2).

9,2.25,Współczynnik kierunkowy prostej prostopadłej do prostej o równaniu
2x-By+17=0 jestrówny:

A.4; e. 1; c. _1; D, _4.44'

9.Ż.26.Wyznacz t, jeżeliczworokąt na rysunku jest trapezem.

y=ż(12+t)x+14

9,2.27,Dla jakiego f prosta o równaniu y = *"+ 8 jest prostopadła do prostej

y=(t+3)x-9?

9.2.28.Napisz równanie symetralnej odcinka AB, gdy A = (-3,4) i 3 = (1, 6).

9.2.29, Napisz równanie prostej równoległej do prostej | = -2x + 3 przechodzącej
przezpunkt A(2,5).

9,Z.30,Napisz równanie prostej prostopadłej do prostej / = 3x przechodzącej przez
punkt A(-3, 8).

9.2,31, Wyznacz współrzędne punktu przecięciaprostych o równaniac h: x + y = 1,
3x-2y-8=0.

9.z,3l.Proste o równaniach / = 3, + 5 i 7x - 2y +I2= 0 przecinają się wpunkcie
należącym do paraboli:
A,y=x2-3; B,y=_1-3; C.y=f_5; D,y=_x2+5,

9.2.33.Prosteorównaniach y=(a- 3)x+2 i y=3x_ (b - 7) przecinająsię
w punkcie A = (-2, ).Wyznacz aib.
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]IZechodzącej przez

niu.y= 5x_7 prze_

tei o równaniu

,:,:topadła do prostej

] i B=(1,6).

.:: - 3 przechodzącej

:rzechodzącej przez

linaniach: xł|=l,

ecinają się w punkcie

l) 1,-_YZ+\

, - 7) przecinają się

), _4.

12
). }'= -x - 8-,33

9. Geometria analityczna

9.2,34, Boki trójkąta zawierają się w prostych o równaniach: 5x - 3y + 4 = 0,

x+4y +10=0 oraz 6x+y -9=0.
Znajdź współrzędne wierzchołków tego trójkąta.

g.Ż.3s,Prosta o równaniu 3x + 4y - 19 =0 przecina prostą / = ax+ 6 w punkcieA
o odciętej S,Wyznacz a i rzędną punktu A.

9,2.36. Yllyznacz współrzędne wierzchołka C trójkąta o danych wierzchołkach
A=(2,0) iB = (-2,6),wiedząc,żenależy on do prostej orównaniu x+ 4y - l = 0

i do symetralnej boku AB.

9.7,3V,Proste o równaniach 3x + ży - 4 = 0 i y = x + 7 pTzeclnają się w punkcie A.

Oblicz pole trójkąta utworzonego przez te proste i oś OX.

9.2.1 Podstaw współrzędne punktu P do równania każdej z podanych prosĘch
i sprawdź, czy otrzymane stwierdzenie jest prawdziwe.

a) 2.3 + I =7,więc punktP = (3, 7) na\eży do prostej o równaniu7 =2x + l.
1

b) -:.3 _ 5 = _6+7,więcpunktP= (3,7)nienależy doprostejorównaniu
J

1_y=--x-5,
J

.t 1

c) : . 3 + 6 =7,więcpunkt P = (3,7) należydo prostej o równaniu | = :x + 6.
3 -z-r- 

3

d) -3. 3 + 16=7,więcpunktP = (3,7) należy do prostejo równaniu7 = -3x+ 16.

e) -2,3 + 14=8*7,więcpunkt P = (3,7) nienależy do prostejo równaniu

|=-2x+14.

9.2,Z.Wylicz y z danego równania: 7y = - 5x - 13 l: (-7).

-5 13
,77
Odpowiedź: B.
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9.2.6. We wszystkrch i
kową rzędną. Jezeii c,
nanie szukanej prost.,
osi OX, która nie m.l
dana prosta, nraia tri
|=b lub y-b=tl
Odpowiedź: a),r - ]

9.2.7. W Ęm przrpac
równanie prostel. Jes1-

otrzymasz b = 6, -\ r,, _

Sprawdź:2.4+6=l
1.4+6=10,arr,iec,

9.2.8. Podstarv \\-sptrł:,

równanie z niewiad(,:
Odpowiedź: D.

9.2.9.

I sposób:
Zauważ, ze oba punk,
II sposób:
Równanie prostei {i
a - /r)(rr- xL) - (.1 -

Wtymw}padku (r -
]

Odpowiedź: y-I=

9.2.10.

I sposób:
W tym przypadku t,,:

II sposób:
Podstaw współrze ,]il.
(| - |,)(xr- x,) - _, -
Odpowiedź:.t -,] =

9.2.11. Szukana prt,. ..

boku AB. \\tznacl

wolnym sposoben-r i.,-"

przezC = (2,3)i,§ -

ka AB. S"u =(

MATEMATYKA. Przed maturą. Zadania...

9.2.3. Współczynnik kierunkowy prostej równoległej do danej jest taki sam jak współ-
czynnik kierunkowy danej prostej.
Odpowiedzi:

)
d) a=-_,

J
a) a=4; b) a=3; c) a=I,I; e) a=-5

9.2.4.Podstawdorównaniaprostej zax-pierwsząwspołrzędną,azay-drugąwspół-
rzędną punktu P
a) 5=-0,1+b=b=5,I; b)5=_7+b=b=IZ;
c) 5= -zJi +b = b=5+2łi; d) 5= 4,2+b = b=0,8.

9.2.5.

I sposób:
Do równania w postaci kierunkowej y = ax + b podstaw współrzędne punktów A i B
w miejsce x i7.
I=-2a+b oraz 4=a+b.

|-2a+b=I
Rozwiąż otrzymany układ równań: ]

|a+b:a
}eśli od drugiego równania stronami odejmiesz pierwsze, to otrzymasz równanie:
3a = 3, z którego wlznaczfsz a = I.
Teraz z dowolnego z równań możesz obliczyć b = 3.

Odpowiedź: |=x+3.
iI sposób:

Oblicz współczynnik kierunkowy ze wzoru 6 = 
l' - /' 

.

Xr, - X,,

4-1ą=-=|
I - (-2)

Podstawwspółrzędne jednego z punktów (np.B) zaxiy do równania / = x + b, aby
obliczyć b = 3.

IIi sposób:
Podstaw współrzędne punktów A i B do wzoru na równanie prostej przechodzącej
przez dwapunkty:

lz-lt (, - ,,) tuU (/ - /,){r,- r,) - (|,- y,)(* - x,) = 0.
(

(

i

(y - y,):

4 = (-2,I)
X, - Xr)

3 = (t,4)
(y _ I)(r - (-2)) - (+ - t)(x- (-2)) = 0

3(y - r) - 3(x + 2) = g l: (_3)

-/+I+x+2=0
Odpowiedź: x-y+3=0.
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'c>t taki sam jak wspoł

Wany- drugąwspół-

,=lLi

i = 0,8.

::zedne punktówA i B

.]trzymasz równanie:

lrr-nania7 = x + b, aby

:rostej przechodzącej

e) a=-5

r-x,)=0

9. Geometria analityczna

9.2.6. We wszystkich przlpadkach punkty mają albo jednakową odciętą, albo jedna-
kową rzędną . |eżeli dwa punkty mają taką samą pierws ząwspołrzędną, np. a, to rów-
nanie szukanejprostejmapostać x= a albo x- a= 0. To jestprostaprostopadła do
osi OX, która nie ma postaci kierunkowej. }eśli dwa punkty, przezktore przechodzi
dana prosta, mają taką samą rzędną, np. b, to równanie szukanej prostej ma postać
y=b lub y-b=0.
Odpowiedź: a)x=-3; b)x=5; dy=ł; d)y=0; e)r=l; f)x=0.'4

9,2,7.W tYm Przypadku łatwiej sprawdzić poszczególne możliwości niż wyznaczac
równanie prostej, |eśli do równania | = ax + b podstawisz współrzędne punktu A, to
otrzymasz b = 6. A więc prawdziwa jest albo odpowiedź A, albo B.
Sprawdź: 2 . 4 + 6 = 14* 10, więc A nie jest dobrą odpowiedzią.
I . 4 + 6 = 10, a więc odpowiedź Cjest właściwa,

9.2.8. Podstaw współrzędne punktu A za x i 7 do równania prostej. Otrzymaszwtedy
równaniezniewiadomąa: 5a=-2(3a - 5) + 1,więc 1Ia= II,czylia=l.
Odpowiedź:D.

9.2.9.

I sposób:
Zauważ, że obapunkty mają tę samą wartośc rzędnej. Zatem / = 1 albo y - I : 0
II sposób:
Równanie prostej AB możesz otrzymać, korzystając ze wzorui
a - /r){*, - ,r) - (/r- yr)(, - Jc,) = 0.

w tym wlpadku (y - l)ę - (-4)) - (r - r)(x - (-4)) = 0

7(y-I)=0 l:7
Odpowiedź: y-I=0.

9.2.10.

I sposób:
W tym przypadku oba punktymają samą odciętą, czyli x= 3 lub x - 3 = 0
II sposób:
Podstaw współrzędne danych punktów do wzoru:

a - /,){rr- *r) - (/r- y,)(* - Jc,) = 0.

Odpowiedź: x-3=0.

9.2,11. Szukana prosta przechodzi przez plnkt C i środek
boku AB. Wyznacz najpierw współrzędne środka odcin-

r" y,+v^)
kaAB.Sor=| o^ 

l"n "^ /B | ś -/_l,_l).Terazdo_'--'--'"łB l z 2 ),,or-,,
wolnym sposobem y{yznacz równanie prostej przechodzącej
ptzez C = (2, 3) i Sou = (- 1, - 1 ).

]-,- y

x
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9.2.18. Prosta prostoI

czynnik kierunkor,r-

Odpowiedź: a') a.=

9.2.19.Współcą,nnik
arar= -l.

c+l I- ] _u.u.--,\L-]-1.1
2c

Rozwiąż równanie.-

Odpowiedź:c=-1 -

9.2.20, Proste są róril
łypadku taka srlua;
stopadła, \ĄTstarcz\, -,,.

przez współczYnni- .;

Odpowiedź: C.

9.2.21.Proste równole

Wyznacz m zwarunk

0=mz-m+żrrł-tłl

Odpowiedź: m = Llul

9,2.22.Wyznacz tr,sp

czynnik kierunko-,,-,
Odpowiedź:D.

9.2,23, Prosta rórin, ..

Sprawdź, które z r,_-,-.,,:

Odpowiedź: C.

9.2,24, Prosta rórl-t-l.,..

więc należy do ro.jz::.
stawić współrzedne :
Odpowiedź:,,t,= J_l.

9.2.25, Przekształ. ;.:
runkowy. |aki rt,s;. ,1'

Odpowiedz:D,

lvlATEMATYKA. Przed matu Zadania...

9,2,12,2 równania -2,5x + 0,5y - 8 = 0 wyznacz y.
0,5y=2,5x+B 1,2

|=5x+16
Oba równania są równaniami prostych w postaci kierunkowej. Współczynniki kie-
runkowe są jednakowe, więc proste są równoległe. Nie jest to jednak ta sama prosta.

Odpowiedź: B,

9.2.13,Przedsta\^/ ró\^/nanie pierwszej prostej w postaci kierunkowej: / = 3x - 4. Zwróć
uwagę na współczynniki kierunkowe obu prostych. Nie jest spełniony ani warunek
równoległości prostych, ani warunek prostopadłości. Mozesz stąd wywnioskować, że
proste się przecinają pod katem innym niż prosty.
Odpowiedź:C.

9,Z.l4,Proste równoległe mają takie same współczynniki kierunkowe.
Zatem: m2 - 3m = 5m - 7, |est to równanie kwadratowe z niewiadomąm,więcprzed-
staw je w postaci, w której po lewej stronie równania jest trójmian kwadratołry, a po
prawej - zero.
m2 - 8m + 7 = 0, A = 36 > 0. Równanie ma dwa rozwiązania: m, = 1, i m, = 7.

9.2.15.Proste |= ax+b i y= alx+ b, sąprostopadłe, gdy a.ar= -I.Sprawdź,czy
warunek ten jest spełniony w kolejnych propozycjach odpowiedzi,

/ l\ / l\
A. (-3).| ' l= t, B. 5.(-5) =-25; C. 7.7 =49; D. 4.I j |= _l.[.r,r (ł,/
Odpowiedź: D.

9.2.16. Prosta równoległa do danej musi mieć taki sam współczynnik kierunkowy.
W tym przlpadku a = -5, więc szukana prosta ma równanie postaci: / = -5x + b.

Takie są równania w A i C. Podstaw współrzędne punktu P iv'rylicz b:

2=-5.?*b => b=4,
5

Odpowiedź: A.

Na przykład (/ - /r){*r- rr) - (/r- yr)(* - Jf.) = 0

4I
Odpowiedź: 4x - 3yt l = 0 albo y= j,r * -c3

9.2,17. Prosta prostopadła do prostej o współczynniku kierunkołym a ma współ-

czynnikkierunkowy o,= I 
.

a

Odpowiedz: u) o, = }; b) a, = -!; ,) o, = ?, d) a, = _5.
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9. Geometria anal

9.2.18. Prosta prostopadła do prostej o współczynniku kierunkowym a ma współ_

-1czynnikkierunkowy a,,= 
a 

.

l5
Odpowiedź: a) a,: - ,; b) a,= --, c) at d) a,= -3, e) a,=!10

J

9.2.1 9. Współczynniki kierunkowe prostych prostopadłych spełniaj ą warunek

arar= -|.

o,o. =' 
* I 

. (c - l ), zatem musi byc spełniony warunek: + (c - l ) = - l,-1-1 2c 
,-^---,-J--r , 

2C

Rozwiążrównanie c2 +2c_ 1= 0. A = 8 > 0,więcrównaniemadwa rozwiązania.

Odpowiedź: c = -! -Ó t"t c = -I + JŹ.

g.2.20.Proste są równoległe, gdy mają takie same współczynniki kierunkowe. W Tm
wypadku taka sltuacja nie zachodzi, Aby sprawdzić, ktora z tych prosĘch jest pro_

stopadła, wystarczywymnożyć współczynniki kierunkowe prostej z punktu c lub D

ptzez współczynnik kierunkowy prostej l.

Odpowiedź: C.

g.2.21,Proste równoległe mają takie same współczynniki kierunkowe.

Wyznacz m zwarlnkl: = (m _ I) l. (2m _ I).IJporządkuj równanie:
2m -L

0 = m2 - m + żm2 - m - 2m+ 1, więc 3m2 - 4m+ 1 = 0

Odpowiedź: m = l ltlb * = |,
3

g.2.22,Wyznaczwspółczynniki kierunkowe każdej z prosĘch. Ta, która ma współ_

czynnik kierunkowy taki sam jak prosta l, jest równoległa do l,

Odpowiedź: D.

g.2.23,Prosta równoległa do danej ma taki sam współczynnik kierunkowy a = _3,

Sprawdź, które z równań - czy A, czy C - spełniają współrzędne punktu P,

Odpowiedź: C.

g.2.24.Prosta równoległa do danej prostej ma współczynnik kierunkorłry równy 5,

lvięc należy do rodzinliprostych 7 = 5x + b, Aby rłl,znaczyć b,wystarczy za x i y pod_

stawić współrzędne punktu A.

Odpowiedź: l=5x_3.

g.2,ż5,przekształćdaną prostą do postaci kierunkowej. określ jej współczynnik kie-

runkowy. }aki współczynnik kierunkowy ma prosta prostopadła?

Odpowiedź: D.

\\-spółczynniki kie-
llak ta sama prosta.

el: 1=3x- .Zwroc
lrriony ani warunek
J rrrrvnioskować, że

iL)\fe.

ltrn]ą /łx, więc przed-
.n }sradrato\Ąiy, a po

=|imz=7,

l = -1. Sprawdź, czy
ń.

:zynn& kierunkowy,
rostaci: /=-5x+b.
hcz b:

[o]flylll a ma współ-

= -1.-1
4

D. _l
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9.2.34.Niech A będzi
6x+y-9=0.Nalezr

nania. Aby je znir]e zc

Możesz do róll,nan::
Zatem x = I.
Z dowolnego rórr-nar
Niech B będzie pun_.

5x-3y+4=0.Rozrr

x=-2,/=-2.Punkt
Niech C będzie punk

Rozwiaż układ rrjr,,-:l_

x=2,y = -3, Punkt I
Odpowiedź: Trójkat i

9.2,35,PunktA nale l,,

15-4y-19= 0, r -
tość podstawisz do c:
Odpowiedź: a= -I. -

9,2,36. },Iapisz rórl-n ;:
ona prostopadła dc,

środek odcinka .{ts

rzędne środka odcir.
s=(0,3)

Współczynnik a p:,

więc współczynnik i:

AB jest równl. n.= 
a

Symetralna ma ro-,\:]

muslsz roz\Ą,la7ac L -,-,

Odpowiedź: C = -_'

MATEMATYKA. Przed maturą. Zadania.,.

9.2,26. Porównaj współczynniki kierunkowe obu prostych.
Z otrzymanego równania 2(|2 + t) = 12 - 2t wyznacz t.

Odpowiedź: t = -3.

9,2.27,Iloczyn współczynników kierunkowych prostych prostopadłych jest równy

(-1), więc aby je v,ryznaczyć, musisz rozwiązacrównanie: -l (r + 3) = -1.t-/
Odpowiedź: t = 2.

9,2,28, Symetralna odcinka jest prostą prostopadłą do prostej AB przechodzą-
cą przez środek odcinka AB. Wyznacz współczynnik kierunkowy prostej AB:

o,, = ? a ou = Z :: Wspólczynnik kierunkowy prostej prostopadlej jest'" ro-r^ '" 4 2 ' l

równy -I = -2.Symetralna należywięc do rodzinyprostych / = -2x + b.Wyznacz
a,ąs

środek odcinka AB i podstaw jego współrzędne za x i y do równania1 = -2x + b.

Odpowiedź: | =-2x+3.

9.2.29.0dpowiedź: f = -2x + 9.

9.2.30.Odpowiedź: y = -!* * 7
3

9.2.31.Współrzędne punktu przecięcia dwóch prostych spełniają oba równania pro-

stych, a więc spełniają układ tych równań:
x+ y =I
3x -2y :3

Możesz to rozwiązać dowolną metodą, np. wznaczając y z równania pierwszego
i podstawiając do drugiego albo dodając stronami podwojone pierwsze równanie do
równania drugiego,
Odpowiedź: (2, -l).

9,2.32,Rozwiąż układ równań, aby wyznaczyć współrzędne punktu A przecięcia da-
nych prostych. Sprawdź, które z równań spełniają te współrzędne: A = (-2, -I).
Odpowiedź: C.

9.2.33. Punkt A należy do obu prostych, więc jego współrzędne spełniają oba równa-
nia. Podstawte współrzędnezaxiy dokażdeso z równań ilrryznacz aib.
Odpowiedź: a=2,b=-3.
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opadłych jest równy

(r+3)=_1.

:ei AB przechodzą-
ltlkotrry prostej AB:

,tei prostopadłej jest

= -2x + b.\Ęyznacz

rantay=_2x+b.

r oba ról,vnania pro-

Lr\fnania pierwszego
ierlr-sze równanie do

Lktu A przecięcia da-
te: ,.1 = (_2, -I).

.pełniają oba równa-
nacz a i b.

9. Geometria anal

9.2.34.Niech Abędzie punktem przecięcia prostych 5x - 3y + 4 = 0 oraz
6x + y - 9 = 0. Należy on do obu prostych, więc jego współrzędne spełniają oba rów-

lSx-lvł4=0
nania. Aby je znaleźć, należy rozwiązac układ równań: ] ,

|6x+y-9:0
Możesz do równania pierwszego dodać stronami potrojone drugie: 23x - 23 = 0.

ZŃem x = I.
Z dowolnego równania wiesz, że y = 3. Punkt A = (1, 3),

Niech Bbędzie punktem przecięcia prostych o równaniach x + 4y + I0 =0 oraz

ls*-lv+4:0
5x - 3y + 4 = O.Rozwiążukład równań: ]' tx+4y+l0=0
x = -2, | = -Z.Punkt 3 = (-2, -2).
Niech Cbędziepunktem przecięctaprosĘch 6x+y - 9 =0 oraz x+ 4y+ 10 = 0.

16r+v-9:0
Rozwiąz układ równań: ]

|x+4y+10=0
x = 2, | = -3. Punkt C = Q. _3),

Odpowiedź: Trójkąt ma wierzchołki: A = (1, 3), B = (-2, -2), C = (2, -3).

9.2.35.Punkt Anależy doobuprostych,więcmożeszpodstawić 5zaxdo oburównań:
15 - 4y - 19 = 0, y = 5o + 6.Zpierwszego równaniawyznaczysz y - 1, a gdytę \ĄIar-

tość podstawisz do drugiego równania, to wyznaczysz z niego a = -1.
Odpowiedź: a= -I,n = (5, 1).

9.2.36,Napisz równanie symetralnej boku AB. Jest
ona prostopadła do boku AB i przechodzi przez
środek odcinka AB. Wyznacz najpierw współ-
rzędne środka odcinka AB.
5=(0,3)

Współczynnik a, prostej AB jest równy ,, = ł,2
więc współczynnik kierunkowy symetralnej boku

)
AB iest równy a, = 1 

.

J

musisz rozwiązać układ równań

Symetralna ma równani , y = 
2. 

* + 3. Aby wyznaczyćwspółrzędne wierzchołka C,
J

2y=-x+3
J

X+4y=t

1

I

0)

Y

1<
/<

5 3 2 1 04,

Odpowiedź: C= (-3, 1).
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A.y=2x-2;

,punkt§=(x--ł _

Wynika stąd, ze:

A. x=5 iy=0'

,lu, Czworokąt ,{Br-_
iCD.leżeli,4 = (,i.:

A. 0;

PunktyAiBsa.
Wyznacz a i b, g..i,, -

Zestaw

(-]. ]

ni

+ ZG);

4(.r--

MATEMATYKA. Przed maturą. Zadania...

llx+Zy-4=0
9.2.37.Rozwiąż układ równań j

|l:,+l
Możeszto zrobić np. metodą podstawiania. Zatem
n = (2,5).
Wysokość trójkąta to odległość punktu A od osi
OX. Podstawa trójkąta ma długość |BC|, gdzie B
jest punktem przecięciaprostej | = x + 7 z osią OX,
a C jest punktem przecięcia prostej 3x + 2y - 4 = 0

z tą osią.Wyznacz współrzędne punktów B i C: B = (-7,0) i C =

BCl=:

Odpowiedź: t' =I2.

(ą )|-,0 |

\3 )
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